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∫
𝒙 − 𝟏

𝒙𝟑−𝒙𝟐 − 𝟐𝒙
𝒅𝒙 

𝑯(𝒙) =
𝑷(𝒙)

𝑸(𝒙)
:  H(x) es un polinomio propio, ya que P(x) es de grado 1 y Q(x) es de 

grado 3. 

 

Q(x) se puede factorizar como: 𝒙𝟑 − 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 = 𝒙(𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟐) = 𝒙(𝒙 − 𝟐)(𝒙 + 𝟏) 

tres factores lineales que no se repiten, de manera que. 

 

∫
𝒙−𝟏

𝒙𝟑−𝒙𝟐−𝟐𝒙
𝒅𝒙 = ∫

𝑨

𝒙
𝒅𝒙 + ∫

𝑩

𝒙−𝟐
𝒅𝒙 + ∫

𝑪

𝒙+𝟏
𝒅𝒙 ,  

 

hay que obtener los valores de A, B y C, por lo que  

 
𝑥−1

𝑥3−𝑥2−2𝑥
=

𝐴

𝑥
+

𝐵

𝑥−2
+

𝐶

𝑥+1
, multiplicando por Q(x) en su forma factorizada 

 

𝑥 − 1 = 𝐴(𝑥 − 2)(𝑥 + 1) + 𝐵𝑥(𝑥 + 1) + 𝐶𝑥(𝑥 − 2) 

 

Resolviendo para los valores de x = 0, 2 y -1. 

 

Si 𝒙 = 𝟎       

0 − 1 = 𝐴(0 − 2)(0 + 1) + 𝐵(0)(0 + 1) + 𝐶(0)(0 − 2) 

 

     −1 = 𝐴(−2)(1) = −2𝐴                𝐴 =
−1

−2
=

1

2
             𝑨 =

𝟏

𝟐
 

 

Si 𝒙 = 𝟐    

   2 − 1 = 𝐴(2 − 2)(2 + 1) + 𝐵(2)(2 + 1) + 𝐶(2)(2 − 2) 

 

1 = 𝐵(2)(3) = 6𝐵            ∴                                    𝑩 =
𝟏

𝟔
 

 

Si 𝒙 = −𝟏                

 

−1 − 1 = 𝐴(−1 − 2)(−1 + 1) + 𝐵(−1)(−1 + 1) + 𝐶(−1)(−1 − 2) 
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       −2 = 𝐶(−1)(−3) = 3𝐶     ∴        𝐶 =
−2

3
                  𝑪 = −

𝟐

𝟑
 

 

 

∫
𝑥−1

𝑥3−𝑥2−2𝑥
𝑑𝑥 = ∫

𝐴

𝑥
𝑑𝑥 + ∫

𝐵

𝑥−2
𝑑𝑥 + ∫

𝐶

𝑥+1
𝑑𝑥                     ∫

𝒅𝒖

𝒖
= 𝒍𝒏|𝒖| + 𝒄  

                            u=x  du=dx   u=x-2   du=dx   u=x+1   du=dx 

 

                                     = ∫

1
2
𝑥

𝑑𝑥 + ∫

1
6

𝑥 − 2
𝑑𝑥 + ∫

−
2
3

𝑥 + 1
𝑑𝑥 

 

                                     =
1

2
∫

𝑑𝑥

𝑥
 +  

1

6
∫

𝑑𝑥

𝑥 − 2 
– 

2

3
∫

𝑑𝑥

𝑥 + 1
 

 

                                     =
1

2
𝐿𝑛|𝑥| +

1

6
𝐿𝑛|𝑥 − 2| −

2

3
𝐿𝑛|𝑥 + 1| + 𝐶 

 

 

Aplicando propiedades de los logaritmos 

 

∫
𝑥 − 1

𝑥3 − 𝑥2 − 2𝑥
𝑑𝑥 = 𝐿𝑛 |𝑥

1
2| + 𝐿𝑛 |(𝑥 − 2)

1
6| − 𝐿𝑛 |(𝑥 + 1)

2
3| + 𝐶 

 

∫
𝑥 − 1

𝑥3 − 𝑥2 − 2𝑥
𝑑𝑥 = 𝐿𝑛 |

(𝑥
1
2) (𝑥 − 2)

1
6

(𝑥 + 1)
2
3

| + 𝐶 

 

 


